Esercizi sulle successioni e sulle serie numeriche
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2. Studiare la convergenza e la limitatezza della successione (1 + %)HGN*'
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Quindi, essendo 2" > - per ogni n € N*, si ha che 0 < 5§ < 27, ovVVero
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Pertanto, essendo lim% = 0, per il teorema della convergenza obbligata,
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ovvero che la successione (1 + 2%) & convergente e quindi limitata.
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3. Stabilire se la successione ((1 + %)n > é convergente.
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Risoluzione Poiche (1 + %)n > 2 per ogni n € N*| si ha che
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4. Studiare la convergenza della serie E sinn
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Pertanto la serie Z m converge ed ha per somma 1.
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6. Studiare la convergenza della serie Z (”'H) .
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Risoluzione Posto a,, = ("2%1) per ogni n > 1, si ha che
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pertanto per il criterio del rapporto si ha che la serie Z (”QH ) converge.
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7. Studiare la convergenza della serie E P oy
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ed essendo la serie E 7122 convergente, per il criterio del confronto si ha
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8. Studiare la convergenza della serie g (nil) .
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Pertanto, per il criterio della radice, si ha che la serie Z ( n ) con-
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9. Studiare la convergenza della serie E 2“%
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Risoluzione Poiché per ogni n > 1 si ha
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n=1
positivamente.



10. Studiare la convergenza della serie Z %
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Risoluzione Posto a,, = m per ogni n > 1, si ha che
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Inoltre, essendo per ogni n > 1
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si ha che per ogni n > 1
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cioé che la successione | 5——— & strettamente decrescente. Quindi
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per il criterio di Leibniz, si ha che la serie Z % & convergente.
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